
الوحدة السادسة: الجبر المتقطع (الإحصاء)

 Discrete Algebra (Statistics)
قُسمت الدروس في هذه الوحدة إلى أجزاء.

1 - 6: المجتمع الإحصائي والمعاينة
جزء 1: المجتمع الإحصائي.  

جزء 2: أساليب جمع البيانات.  
جزء 3: أنواع البيانات.  

2 - 6: العينات
جزء 1: العينة العشوائية.  

3 - 6: أساليب عرض البيانات
جزء 1: القطاعات الدائرية.  

جزء 2: المنحنى التكراري والمدرج التكراري.  

4 - 6:  الانحراف المعياري

5 - 6: القاعدة التجريبية 
جزء 1: التوزيع الطبيعي.   

جزء 2: القاعدة التجريبية.   

6 - 6: القيمة المعيارية
جزء 1: القيمة المعيارية.   
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أصبح علم الإحصاء في عصرنا الحاضر من أهم العلوم 
التطبيقية التي تعتمد عليها الدول لدراسة كل ما له علاقة 

بالفرد في المجتمعات، لذا كان في كل دولة إدارة مركزية 
للإحصاء.

وهذه الإدارة المركزية لها مهمات متعددة الجوانب 
تطال كل النواحي الحياتية للمواطن من إنتاج، واستهلاك، 

وحوادث طرقات، ووفيات، وولادات...
من إحدى المهمات التي تقوم بها «الإدارة المركزية 

للإحصاء» في دولة الكويت دراسة الأرقام القياسية لأسعار 
ًّا، ثم إصدار نشرة دورية عن نسبة  المستهلك وتغيرها شهري

هذا التغير وأسبابه.
وللدلالة على ذلك، نورد فقرة أخذت من تقرير عن شهر 

يونيو سنة 2012:
ًّا لأصناف متنوعة من  «إن عملية جمع بيانات الأسعار شهري

السلع من أكثر من 400 مصدر من أنحاء البلاد كافة تحتاج 
إلى تعاون مخلص من مدراء الجمعيات التعاونية والأسواق 

المركزية ومحلات التجزئة الأخرى بجميع أنشطتها 
الاقتصادية والتجارية».

بالنظر إلى هذا النص، يتبينّ لنا مدى الأهمية التي تعتمدها 
الإدارة المركزية للإحصاء في التعاون المخلص مع العينات 
الإحصائية لتكون الجداول التي تنشرها، معبرة بنسبة كبيرة 

عن التغيرات الحاصلة في الأسعار صعودًا أو هبوطاً.

مقدمة الوحدة
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Discrete Algebra (Statistics)
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مشروع الوحدة
زحمة المرور، حوادث المرور القاتلة على الطرقات، 

مشاكل قيادة السيارات، إنها معاناة تعيشها أثناء تنقلاتك من 
مكان إلى آخر، وتسمع دائمًا في وسائل الإعلام عن مشاريع 
وأفكار وتصاميم يطلقها أصحاب الاختصاص والمسؤولون 

لمحاولة التخفيف من هذه الأزمات.
تبنى الجسور، تفتح طرقات جديدة، تشق الأنفاق، تسن 
القوانين الصارمة، تحدد السرعة. ولكن، ما النتيجة؟

والأهم من كل ذلك، أين البيئة من مشاكل انبعاث ثاني 
أوكسيد الكربون نتيجة احتراق الوقود؟

في الأسئلة عن تطبيق المشروع، شجّع الطلاب على دراسة 
أسباب زحمة المرور. اطلب إليهم دراسة حركة المرور على 

عدد من الدوارات وعلى عدد من التقاطعات الرئيسة في 
المدينة، ثمّ تسجيل ملاحظاتهم. اطلب إليهم أيضًا دراسة 

قوانين المرور وما إذا كان لديهم آراء معينة لتحديثها.
شجعهم على زيارة إدارة المرور للاطلاع على كيفية العمل 

فيها.

التقرير
يجب أن يكون التقرير كافياً ومفصلاً يعكس جهد 

المجموعات التي قامت بالعمل، ويحدّد بشكل جلي 
وواضح الاقتراحات والحلول التي توصلوا إليها أو الخدمة 

التي يرونها مناسبة. ناقش مع زملاءك في غرفة الصف النتائج 
التي توصلت إليها والاقتراحات التي وضعتها. أعد النظر 

ًّا. ببعضها إذا كان ذلك ضروري

سلّم التقييم
نظمت البيانات بالكامل - التمثيل البياني واضح 
ومعبرّ - التحليل والنتائج دقيقة - التقرير مفصل 

ويعكس جهد العمل.
4

معظم البيانات منظمة - التمثيل البياني واضح - 
التحليل والنتائج يشوبها بعض الارتباك - معظم 

عناصر التقرير مفصلة.
3

بعض البيانات منظمة - أخطاء في التمثيل البياني -
التحليل والنتائج غير سليمة - التقرير بحاجة إلى 

صياغة أفضل.
2

معظم عناصر المشروع غير مكتملة وبحاجة إلى 
إعادة.
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1-6: المجمتع الإحصائي والمعاينة

الأهداف    1

يتعرف المجتمع الإحصائي.• 
يتعرف المجتمعات المنتهية وغير المنتهية.• 
يتعرف المتغير.• 
يتعرف الحصر الشامل.• 
يتعرف أنواع البيانات.• 

المفردات والمفاهيم الجديدة  2

إحصاء - مجتمع إحصائي - الحصر الشامل - المعاينة - 
بيانات كيفية - متغير - بيانات كمية.

الأدوات والوسائل  3

.(Data Show) آلة حاسبة - حاسوب - جهاز إسقاط

التمهيد  4

اطلب إلى الطلاب الإجابة عن الأسئلة التالية:
تريد استطلاع الرأي حول الانتخابات النيابية في    (a)
دولتك، هل ستقوم بطرح الأسئلة على السكان كافة؟
كيف يمكنك جمع معلومات حول مسحوق معينّ    (b)

للغسيل؟
ما هو المسلسل التلفزيوني الأكثر مشاهدة؟   (c)

هل استخدمت كلمة «متغير» قبل الآن؟ وأين كان   (d)
ذلك؟

التدريس  5

عند القيام بأي عملية استطلاع، يجب تحديد المجتمع 
الإحصائي، والهدف من الدراسة، والمواضيع التي يراد 
التطرق إليها، وتسجيل الأسئلة الواجب طرحها، وذلك 
لاستخلاص صورة واضحة تساعد على اتخاذ قرارات 

صائبة.

  

Statistical Population and Sampling

6-1
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في المثال (1)
ناقش مع الطلاب المفردات الجديدة: مجتمع منته، 

مجتمع غير منته، وحدة الدراسة في المجتمع. اطلب إليهم 
عرض أمثلة بديلة عن المجتمعات الإحصائية، واسألهم ما 
إذا كانت منتهية أو غير منتهية، وما هي وحدة الدراسة في

كل مجتمع.

في المثال (2)
ركّز على فكرة الحصر الشامل والحالات التي يمكن 

والتي لا يمكن استخدامه فيها بإيجابياته وسلبياته في عملية 
الإحصاء.

في المثال (3)
أعطِ أمثلة بديلة عن البيانات الكمية. اطلب إلى الطلاب 

تقديم بيانات معينّة تمّ تعريف ما إذا كانت كيفية أو كمية.

الربط  6

الدراسات الإحصائية واستطلاع الرأي ترتبط مباشرة بنواحٍ 
حياتية حيث تحول الواقع إلى أرقام تساعد على اتخاذ 

قرارات في المجالات كلها.

أخطاء متوقعة ومعالجتها  7

قد يواجه الطلاب عدة مشاكل ويقعون في العديد من 
الأخطاء، مثلاً في تحديد مجتمع ما إذا كان منتهياً أو 

غير منته أو في تعريف المتغير في مجال الدراسة. اعرض 
عليهم أمثلة توضح تعريف المجتمع المنتهي وكيفية تحديد 

المتغير المشترك في الصفات ضمن أفراد المجتمع.

التقييم  8

تابع الطلاب في عملهم ضمن فقرات «حاول أن تحل» 
لتتأكد من مدى استيعابهم لما ورد في هذا الدرس.
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اختبار سريع
في دراسة لوسائل النقل التي يستخدمها طلاب المرحلة 

الثانوية في إحدى مدارس الدولة، أجب عن الاسئلة 
التالية:

(a)  ما هو المجتمع محل الدراسة؟
طلاب المرحلة الثانوية في إحدى مدارس الدولة.
(b) هل هذا المجتمع منتهٍ أو غير منتهٍ؟ لماذا؟

مجتمع منته، لأن عدد الطلاب محدد.
(c) ما هو المتغير محل الدراسة؟

وسيلة النقل المستخدمة في الذهاب والإياب.
(d) إذا شمل السؤال كافة طلاب المرحلة الثانوية في 

الدولة، فهل يعتبر ذلك حصرًا شاملاً؟
نعم.

إجابات وحلول   9

«عمل تعاوني»
1 تحقق من إجابات الطلاب.  - 3

«حاول أن تحل»
(a) نوعه: مجتمع منته  1

وحدة الدراسة: لاعب  
(b) نوعه: غير منته  

وحدة الدراسة: سمكة  

(a) تتنوع الإجابات: إجابة ممكنة:  2

المعلمون في إحدى مدارس الدولة.  
( b ) تتنوع الإجابات: إجابة ممكنة:  

الأعشاب في ملعب كرة القدم.   

(a) كمية، متقطعة  3

(b) كيفية إسمية  
(c)كمية مستمرة  
(d) كيفية مرتبة  

:
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6-2
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43    70      (5)
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2-6: العينات
الأهداف  1

يتعرف العينة العشوائية البسيطة ويطبقها.• 
يتعرف العينة العشوائية الطبقية ويطبقها.• 
يتعرف العينة العشوائية المنتظمة ويطبقها.• 

المفردات والمفاهيم الجديدة  2

عينة - عينة عشوائية - عينة عشوائية بسيطة - عينة عشوائية 
طبقية - عينة عشوائية منتظمة - كسر المعاينة.

الأدوات والوسائل  3

 .(Data show) آلة حاسبة - حاسوب - جهاز إسقاط

التمهيد  4

اطلب إلى الطلاب الإجابة عن الأسئلة التالية:
هل يمكن استخدام الحصر الشامل لمعرفة البرامج   (a)

التلفزيونية المفضلة لدى سكان دولة الكويت؟
اعرض بعض المتغيرات التي يمكن دراستها في غرفة   (b)

الصف.
أعطِ أمثلة عن بيانات كمية وبيانات كيفية.  (c)
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التدريس  5

إن إجراء دراسات عن مجتمعات إحصائية كبيرة العدد 
ًّا إلا عن طريق المعاينة، وبالتالي على  لا يمكن أن يتم عملي
جزء محدود من هذا المجتمع الذي يتكون من مفردات 

تمثله وتحقق أهداف هذه الدراسات.

في المثال (1)
اشرح للطلاب أن استخدام العينة العشوائية البسيطة يعود 

إلى أن كل فرد في هذه المؤسسة له الفرصة ليكون واحدًا 
من 7 لهم الحظ بالذهاب لأداء فريضة الحج على نفقة 

المؤسسة. نستخدم جدول الأعداد العشوائية البسيطة ابتداءً 
من الصف الأول والعمود الأول ما لم يحدد.

 في المثالين (3) , (2) 
ناقش مع الطلاب الفرق بين المجتمع الإحصائي في 

المثال (1) والمجتمع الإحصائي في المثالين (3) , (2). 
أكّد لهم أن العينة العشوائية البسيطة لا يصح استخدامها. 

فالمجتمع الإحصائي في المثالين (3) , (2) يتكون من 
فئات مختلفة، ويجب التعرف على أدائهم وكفاءتهم.
لذا كان لا بد من إيجاد كسر المعاينة، ثم إيجاد حجم 

العينة من كل طبقة في المجتمع الإحصائي محل الدراسة، 
وبعد ذلك نستخدم جدول الأعداد العشوائية. 

في المثالين (5) , (4) 
أخبر الطلاب أنه في البدء، يجب احتساب طول الفترة في 
العينة العشوائية المنتظمة علمًا بأن جميع أفراد هذه العينة 

يجب أن يكون لهم الفرصة نفسها، وبالتالي فإن العينة 
العشوائية المنتظمة مشابهة للعينة العشوائية البسيطة إلى 

حد ما ولكنهما يختلفان من حيث التركيب، إذ في العينة 
البسيطة نختار الأعداد العشوائية بحسب الترقيم في العينة، 
أما في العينة المنتظمة فيضاف طول الفترة بالتتابع انطلاقاً 
من أول عدد على جدول الأعداد العشوائية على أن يكون 

أصغر من طول الفترة.
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الربط  6

جميع الأمثلة الموجودة في هذا الدرس ترتبط مباشرة 
بحالات حياتية.

أخطاء متوقعة ومعالجتها  7

 تكمن الأخطاء في تحديد الأعداد على جدول الأعداد 
العشوائية.

ساعد الطلاب على التعامل بدقة عند تحديد الصف 
والعمود، ومن ثم كتابة الأعداد المطلوبة بحسب الشروط.

التقييم  8

تابع عمل الطلاب في فقرات «حاول أن تحل» لتقف على 
حسن أدائهم في مفاهيم هذا الدرس ومهارته.

اختبار سريع

في أحد الفنادق 80 نزيلاً. أرادت إدارة الفندق تقديم 

وجبة طعام مجانية لـِ 8 منهم.

المطلوب سحب عينة عشوائية منتظمة تمثل هؤلاء 

النزلاء علمًا بأنه جرى ترقيم كافة النزلاء من 1 إلى 80 

وذلك باستخدام جدول الأعداد العشوائية.

 10 8
80

= نوجد طول الفترة:     

بما أنه لم يتم تحديد الصف والعمود، لذا نأخذ الصف 

الأول والعمود الأول من جدول الأعداد العشوائية، ثم 

نأخذ عددًا من رقمين لجهة اليسار على أن يكون العدد 

أصغر من 10، فنجد النزلاء حاملي الأرقام التالية:

1 , 11 , 21 , 31 , 41 , 51 , 61 , 71
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     .140  1    140           5
                7  

.       

207

                  
                  

...            

        900  1   900      

 .          

     15     

.     

:

60 = 900
15

 = 
  

 
 =   :

60                  

.        31  

   31
   31 + 60 = 91
   91 + 60 = 151
151 + 60 = 211
211 + 60 = 271
271 + 60 = 331
331 + 60 = 391
391 + 60 = 451
451 + 60 = 511
511 + 60 = 571
571 + 60 = 631
631 + 60 = 691
691 + 60 = 751
751 + 60 = 811
811 + 60 = 871

 :    

:          

31 , 91 , 151 , 211 , 271 , 331 , 391 , 451 , 511 , 571 , 631 , 691 , 751 , 811 , 871

    10              (4)   4
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إجابات وحلول   9

«دعنا نفكر ونتناقش»
1 تحقق من إجابات الطلاب.  - 2

«حاول أن تحل»
1  58 , 12 , 49 , 01 , 46 , 64 , 17

.0 2 35
7

= كسر المعاينة =   2

.0 2 10 2# = حجم عينة مدراء الأقسام:            
.0 2 20 4# = حجم عينة المحاسبين والمدققين:  
.0 2 5 1# = حجم عينة المستخدمين:               

.0 05 500
25

= كسر المعاينة =   3

لم يحدد الصف والعمود لذا نأخذ الصف الأول والعمود 
الأول.

.0 0 405 8# = حجم عينة الإداريين:  
يحملون الأرقام:   79 , 59 , 01 , 28

.0 05 140 7# = حجم عينة الأطباء:  
يحملون الأرقام: 96 , 135 , 161 , 212 , 85 , 209 , 201

.0 05 402 12# = حجم عينة الممرضين:  
يحملون الأرقام:

281 , 412 , 315 , 227 , 360 , 359 , 414 , 234 , 
280 , 274 , 444 , 415

.0 05 40 2# = حجم عينة العمال: 
يحملون الأرقام:     462 , 468

90 10
900

= طول الفترة =   4

نوجد العدد الأول أصغر من 90، فنحصل على الأعداد 
التالية:

75 , 165 , 255 , 345 , 435 , 525 , 615 , 705 , 
795 , 885

 20 7
140

= نوجد طول الفترة =   5

نوجد العدد الأول أصغر من 20، فنحصل على الأعداد 
التالية:  135 , 115 , 95 , 75 , 55 , 35 , 15
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Ways to Display Data

 
•       

.  
•  .     
•        

.    

:  
•  Frequency  
•    

Rational Frequency  
•     

Percent Frequency  
•      

Pie Chart  
•    

 Histogram  
•    

Frequency Curve  
•    

Center of Interval  
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3-6: أساليب عرض البيانات

الأهداف  1

يوجد التكرار النسبي والنسبة المئوية للتكرار.• 
يمثل البيانات بالقطاعات الدائرية.• 
يمثل البيانات بالمدرج التكراري والمنحنى • 

التكراري ويربط بينهما.

المفردات والمفاهيم الجديدة  2

التكرار - التكرار النسبي - التكرار المئوي -  تمثيل بياني 
بالقطاعات الدائرية - المدرج التكراري - المنحنى التكراري - 

مركز الفئة.
الأدوات والوسائل  3

آلة حاسبة علمية - ورق رسم بياني - مسطرة - منقلة - 
جهاز إسقاط (Data Show) - حاسوب.

التمهيد  4

اطلب إلى الطلاب الإجابة عن الأسئلة التالية:
في البيانات التالية: 7 , 5 , 6 , 8 , 7 , 9 , 7   (a)

أوجد المتوسط الحسابي والوسيط والمنوال.  
أوجد النسبة المئوية للعدد 6 من 25  (b)

التدريس  5

يتابع الطالب بناء معارفه ومهاراته في علم الإحصاء، فيتعرف 
في هذا الدرس على أساليب جديدة في عرض البيانات تضاف 

إلى مكتسباته السابقة.
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.      a

.    b

.       c

:

:    a

.2
15 20

17 5
+

=  :  15-   

.2
20 25

22 5
+

=  :  20-   

.2
25 30

27 5
+

=  :  25-   

.2
30 35

32 5
+

=  :  30-   

.2
35 40

37 5
+

=  :  35-   

.2
40 45

42 5
+

=  :  40-   

.2
45 50

47 5
+

=  :  45-   

.2
50 55

52 5
+

=  :  50-   
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في المثال (1)
قد تكون البيانات الكيفية أكثر سهولة من البيانات 

الكمية عند فرزها، لذلك يمكن تنظيمها سريعًا وإيجاد 
التكرار النسبي والنسبة المئوية للتكرار، ومن ثم إيجاد 
قياس الزاوية المركزية للقطاع الدائري الذي يمثل كل 

متغير كيفي. تأكد من أنهم قادرون على استخدام القاعدة 
لإيجاد قياس الزاوية المركزية في القطاعات الدائرية . 

اطلب إلى أكثر من طالب الذهاب إلى السبورة وكتابة: 
قياس (الزاوية المركزية) = التكرار النسبي ^ °360، ثم 

ساعدهم على استخدام المنقلة في رسم كل قطاع.

في المثال (2)
يساعد المدرج التكراري على المقارنة بين الفئات، وهو 

يشبه إلى حد كبير التمثيل البياني بالأعمدة، وأما هنا 
فنستخدم الفئات، لذا كانت المستطيلات متصلة ببعضها 

بعضًا. وعندما نرسم المنحنى التكراري نأخذ منتصف 
القطع المستقيمة العليا لكل مستطيل، ثم نوصلها بمنحنى 

ا من القطعة المستقيمة وتكون نهاية هذا المنحنى  قريب جدًّ
دائمًا عند منتصف الفئة ما قبل الفئة الأولى حيث تكرارها 
الصفر، وعند منتصف الفئة التي تلي مباشرة الفئة الأخيرة 

حيث تكرارها الصفر.

الربط  6

إن الأمثلة الموجودة في هذا الدرس هي ربط بين حالات 
حياتية وأساليب عرض البيانات.

أخطاء متوقعة ومعالجتها  7

قد يخطىء الطلاب في رسم المنحنى التكراري باستخدام 
المدرج التكراري. ركّز انتباه الطلاب إلى ضرورة 

ربط منتصفات الأضلاع العليا للمستطيلات بمنحنيات 
للحصول على المنحنى التكراري.

التقييم  8

تابع عمل الطلاب في فقرات «حاول أن تحل» لتقف على 
إمكانياتهم في التعامل مع أساليب عرض البيانات، وتحقق 

من فهمهم لما عليهم إيجاده.
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89

6-3
  

Ways to Display Data

   A 

                 (1)
:

    

5 7 4 6 22

.        (a)  

.       (b)  

.               (2)

4- 5- 6- 7- 8- 9-

17 31 25 14 7 6 100

.      (a)  

.    (b)  

.       (c)  

                 (3)
.      

(km) 0- 4- 8- 12- 16- 20- 24-

12 25 21 20 12 8 4 102

.      (a)  

.    (b)  

.       (c)  

:

15- 20- 25- 30- 35- 40- 45- 50-

3 4 8 9 7 4 3 2 40

 17.5 22.5 27.5 32.5 37.5 42.5 47.5 52.5  
                  b

:             

(12.5, 0), (17.5, 3), (22.5, 4), (27.5, 8), (32.5, 9), (37.5, 7), (42.5, 4), (47.5, 3), (52.5, 2) , (57.5, 0).

12.5

10

9

8

7

6

5

4

3

2

1

0
17.5 22.5 27.5 32.5 37.5 42.5 47.5 52.5 57.5  
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اختبار سريع
سجلت إدارة الأرصاد الجوية في دولة الكويت لشهر 

يوليو من سنة 2012 أعلى درجة حرارة، إذ بلغت 
حوالى °48 مئوية، وكانت درجات الحرارة القصوى 

كما يلي:
 47, 46, 45, 39, 42, 43, 40, 44, 47, 45, 48,
 43, 40, 41, 38, 42, 47, 45, 46, 47, 43, 44,
46, 43, 45, 41, 46, 47, 42، 45, 48.

نظمّ هذه البيانات في جدول مبيناً: التكرار، التكرار 
النسبي، النسبة المئوية للتكرار، ثم مثلّها على مدرج 

تكراري، ومنحنى تكراري، وبالقطاعات الدائرية.
  48 - 38 = 10 نوجد المدى:  

نأخذ 5 فئات طول كل فئة 2.
الجدول:

الفئة 38- 40- 42- 44- 46-48

التكرار 2 4 7 7 11

 التكرار
النسبي 31

2
31
4

31
7

31
7

31
11

 النسبة المئوية
للتكرار

6.45% 12.9% 22.58% 22.58% 35.49%

31
2  × 360° .  23°  

31
4 × 360° .  46°  

31
7  × 360° .  81.5°  

31
7  × 360° .  81.5°  

31
11 × 360° .  128°  
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12

10

8

6

4

38 40 42 44 46

2

0

81.5°

46°
23°

81.5°

128°

إجابات وحلول   9

«عمل تعاوني»

 ، 50
24 النسبة:   1

% %50 100
24

48# = النسبة المئوية: 

 ، 50
26 النسبة:   2

% %50
2

100
6

52# = النسبة المئوية: 

«حاول أن تحل»

(a)  1

اللون أسود أزرق بني عسلي زيتي المجموع

التكرار 13 4 13 6 4 40

التكرار النسبي
40
13

40
4

40
13

40
6

40
4 1

 النسبة المئوية
للتكرار

32.5% 10% 32.5% 15% 10% 100%

40
13  × 360° = 117°  

40
4  × 360° = 36°  

40
13  × 360° = 117°  

40
6  × 360° = 54°  

40
4  × 360° = 36°  

أسود
117°

بني
117°

عسلي
54°

زيتي
36°

أزرق
36°

(b)
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(a) الجدول مع مركز الفئات  2

الفئة 155- 160- 165- 170- 175- 180- المجموع

التكرار 4 6 11 5 3 1 30

مركز الفئة 157.5 162.5 167.5 172.5 177.5 182.5

(b) المنحنى التكراري باستخدام مراكز الفئات   

12

10

8

6

المنحنى التكراري

التكرار

 مركز الفئات

4

2

0 157.5 162.5 167.5 172.5 177.5 182.5

(c) المدرج التكراري والمنحنى التكراري  

12

10

8

6

المنحنى التكراري

التكرار

المدرج التكراري

الفئات

4

2

0 155- 160- 165- 170- 175- 180- 185- 190-

90

  B 

.     b       a   (1-5)  

a  b  360∫ #      :    (1)

a  b  
 

 
 =   (2)

a  b  30  10  20-   (3)

a  b  .         (4)

a  b  .        (5)

40
y

x

30

20
15
10

11 13 157 9
 

 

 .        (6-10)  

        (6-7)  
.           

:     (6)

a  80 b  65 c  70 d  75

:    (7)

a  4 b  3 c  2 d  1

          (8-10)  
 

 

 

 

 .  200       

         (8)

a  º120  b  45º  c  1 08 º  d  09 º

        (9)

a  30 b  25 c  35 d  40

        (10)

a  50 b  40 c  55 d  60
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•  .    

:  
•   

Mean  
•    

 Dispersion Measures  
•    

 Standard Deviation  
•  Variance  

 

Standard Deviation
6-4

 
             

:    20

 

11 12 11 10 9
16 8 10 7 13
15 15 15 5 5
11 12 11 10 11

             a
         

.          b

           c
.    

  :   

             d
.  

:       
{5 4 4 3 3 3 2 2 1} :    x  .     

 {xn; freqn}      FREQ  
.      {5;1 4;2 3;3 2;2 1;1} 

 SHIFT   MODE   (SETUP)  4   (STAT) 1  (ON)
 MODE  3  (STAT)  1  (1 - VAR)

 1 =  2 =  3 =  4 =  5 =   
 1 =  2 =  3 =  2 =  1 =

STAT
X

FREQ

3 3 3
4 4 2
5 5 1 1

3
1.154700538

       AC  SHIFT  1  (STAT) 4  (VAR) 2  x^ h =

 AC  SHIFT  1  (STAT) 4  (VAR) 3  x^ h =

1.154700538 :   3 :   :
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4-6: الانحراف المعياري

الأهداف  1

يوجد التباين والانحراف المعياري.• 

المفردات والمفاهيم الجديدة  2

 المتوسط الحسابي - مقاييس التشتت - الانحراف 
المعياري - التباين.

الأدوات والوسائل  3

 - (Data Show) آلة حاسبة علمية - جهاز إسقاط
حاسوب.

التمهيد  4

اطلب إلى الطلاب الإجابة عن الأسئلة التالية:
نأخذ البيانات التالية:

15 , 14 , 18 , 17 , 15 , 11 , 16 , 15 , 12 , 14 , 16 , 
12 , 13 , 11 , 10 , 13 , 14 , 12 , 15 , 17.

(a)  كوّن جدولاً لهذه البيانات باستخدام فئات متساوية 
الطول من 2 تبينّ فيه : التكرار - التكرار النسبي - 

النسبة المئوية للتكرار (التكرار المئوي)-مراكز الفئات.
مثلّ هذه البيانات بالمدرج التكراري وبالمنحنى التكراري.  (b)

استخدم مراكز الفئات لترسم المنحنى التكراري.  (c)
مثلّ هذه البيانات بالقطاعات الدائرية.  (d)

أوجد الجذر التربيعي لكل عدد مما يلي:  (e)
  629 , 230 , 196 , 49
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.         a

.         b
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.        xi        :  

:      120           

(min)   10- 15- 20- 25- 30- 35- 40- 45- 50-

 11 21 23 14 16 18 12 3 2 120

.    .       a

.     b

.   c

:

 a

  
(min) 

10- 15- 20- 25- 30- 35- 40- 45- 50-

(ni)  11 21 23 14 16 18 12 3 2 120

(xi)  12.5 17.5 22.5 27.5 32.5 37.5 42.5 47.5 52.5  
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التدريس  5

تعرّف الطالب في مراحل سابقة على طرائق متعددة 
لوصف جميع البيانات. كانت تستخدم في بيانات حيث 

المتغير فيها هو متقطع.

في هذا الدرس سوف يبني المتعلم مفاهيم ومهارات 
متقدمة في علم الإحصاء. فهو سوف يتعامل مع مقاييس 
تساعده على اتخاذ قرارات سليمة، وفي بعض الأحيان 

يمكن أن يضع توقعات مستقبلية معقولة.

في المثال (1)
يعتبر الانحراف المعياري من أهم مقاييس التشتت 

المستخدمة في علم الإحصاء، حيث يؤشر إلى مدى تشتت 
البيانات مقارنة بالمتوسط الحسابي لقيم هذه البيانات.

كلما كان الانحراف المعياري صغيرًا، كان تشتت قيم 
البيانات أقرب إلى المتوسط الحسابي.

شجع الطلاب على استخدام الآلة الحاسبة، لأنها تساعد 
كثيرًا على إيجاد المتوسط الحسابي والانحراف المعياري. 

ا أن يتعرف الطالب كيفية تكوين  كما أنه من المهم جدًّ
جدول يبينّ العمليات الحسابية المستخدمة لإيجاد

. vσ = التباين v ومن ثم الانحراف المعياري: 

الربط  6

يؤكد المثال (1) الربط بالواقع الحياتي.

أخطاء متوقعة ومعالجتها  7

قد يخطئ الطالب في إدخال البيانات إلى الآلة الحاسبة.
تجوّل بين الطلاب، وتابع معهم إدخال البيانات آخذًا في 

الاعتبار البرنامج الإحصائي لكل آلة حاسبة.

التقييم  8

تابع الطلاب وهم يتعاملون مع فقرة «حاول أن تحل»، 
لتتأكّد من حسن أدائهم في الإجابة عن الأسئلة كلها.
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x n
n x
i/

/
=

i i   :  

x
. . . . . ....
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11 12 5 21 17 5 23 22 5 14 27 5 3 47 5 2 52 5# # # # # #

=
+ + + + + +^ ^ ^ ^ ^ ^h h h h h h

x 120
3360

28= =

:        b

n x xi i
2

-^ hx xi
2

-^ hx xi -^ hni  xi   
2642.75240.2512.5 - 281112.5
2315.25110.2517.5 - 282117.5
695.7530.2522.5 - 282322.5

3.50.2527.5 - 281427.5
32420.2532.5 - 281632.5

1624.590.2537.5 - 281837.5
2523210.2542.5 - 281242.5

1140.75380.2547.5 - 28347.5
1200.5600.2552.5 - 28252.5

12 470 = 

v n
n x x 2

/
/

=
-

i

i i^ h  :  

v 120
12 4 10 . 670 3 91.=  

v=  :   

10.2.  

    10.2.    28minx =      c

.      

:             1

( ) 0- 5- 10- 15- 20- 25-

19 30 47 28 26 10 160  

.    .       a  

.       b  
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اختبار سريع

جاءت درجات طلاب الصف الحادي عشر في اختبار 

للرياضيات حيث النهاية العظمى 20 درجة كما يلي: 

11 , 12 , 9 , 10 , 13 , 14 , 15 , 16 , 17 , 8 , 

10 , 11 , 12 , 14 , 15 , 14 , 13 , 16 , 7 , 9 , 

8 , 14 , 15 , 16 , 12.

(a) كوّن جدولاً يبينّ التكرار، ومركز الفئة.

الفئة 7- 9- 11- 13- 15- 17

التكرار 3 4 5 6 7

 مركز
الفئة

8 10 12 14 16

 

 σ والانحراف المعياري x (b) أوجد المتوسط الحسابي 
بدون استخدام برنامج إحصائي.

.x 25
320

12 8= = المتوسط الحسابي:     

xi ( )x xni i - ( )x xni i
2-

8 ( . )3 8 12 8-  69.12

10 ( . )4 10 12 8- 31.36

12 ( . )5 12 12 8- 3.2

14 ( . )6 14 12 8- 8.64

16 ( . )7 16 12 8- 71.68

المجموع = 184

.25
184

7 36v = = التباين:  
vσ = الانحراف المعياري: 
. .7 36 2 7.σ =  
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6-4
 

Standard Deviation

   A 

.   .5 , 5 , 5 , 5 :      (1)

:            (2)

( ) 0- 10- 20- 30- 40- 50-

190 300 470 280 260 100 1 600

.    (a)  

.       (b)  

    .   170 g            (3)
:         200

g 167 168 169 170 171 172 173 174

10 15 24 55 48 34 8 6 200

.      (a)  

.       (b)  

  B 

.     b       a   (1-4)  

           (1)
a  b  .    

a  b  .            (2)

a  b  .         (3)

a  b  .      (4)

إجابات وحلول  9

«عمل تعاوني»

تتنوع الإجابات.  (a)
أحياء: 10.6  (b)

رياضيات: 10.8  
فيزياء: 11  

كيمياء: 11  

 (c)الانحراف المعياري

أحياء 1.02

رياضيات 3.3

فيزياء 4.9

كيمياء 0.63

 

ا  التشتت الأكبر يطال الفيزياء. يوجد تقارب كبير جدًّ  (d)
بالنسبة إلى درجات الكيمياء مع المتوسط الحسابي.

«حاول أن تحل»
(a)  1

-0 الفئة 5- 10- 15- 20- 25-

التكرار 19 30 47 28 26 10

 مركز
الفئة

2.5 7.5 12.5 17.5 22.5 27.5

.x 160
2 210

13 8.= المتوسط الحسابي: 

.v 49 56. (b) التباين: 

.v 47 0σ = = الانحراف المعياري: 

92

.        (5-9)  

:    100     (5)

a  10!  b  -10 c  10 d     

:  1 , 2 , 3 , 4 , 4 , 5 , 5 , 6 :     (6)

a  0.78 b  1.56 c  2.78 d  3.78

:        (7)

      b   a  

.        d         c  

:     (8)

    b      a  

    d      c  

:    3      .4       (9)

a  13 b  12 c  11 d  10
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Empirical Rule   
                 

.     

        x           
:                 

  . ,x x- +6 @        68% 

x - x +x
68%

16%
16%

,x x- +6 @      68%

  ,x x2 2- +6 @        95% 

x 2- x 2+x

95%

2.5%2.5%

,x x2 2- +6 @      95%

  ,x x3 3- +6 @        99.7% 

x 3- x 3+
x

99.7%

0.15%0.15%

,x x3 3- +6 @      99.7%
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•  .   

:  
•    

Empirical Rule  
•    

Normal Distribution  

6-5 

Empirical Rule

  

              
                
     .          
             
              
.            

4 =    18 17 16 15 14 :   

16x =  :  

.1 4141 .   

25 =    28 23 17 9 3 :  

.9 0772 .  :   16y =  :  

 .1 4141 .     16x =         
.         

  .9 0772 .    16y =      
.       

             
.             

Normal Distribution   
.              

           
:            

x

 :     

    ( )     
.   

        
.  

         
.       
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5-6: القاعدة التجريبية

الأهداف  1

استخدام القاعدة التجريبية• 

المفردات والمفاهيم الجديدة  2

قاعدة تجريبية - التوزيع الطبيعي.

الأدوات والوسائل  3

.(Data Show) آلة حاسبة علمية - حاسوب - جهاز إسقاط

التمهيد  4

اطلب إلى الطلاب الإجابة عن الأسئلة التالية:
نأخذ البيانات التالية:

12 , 14 , 17 , 13 , 15 , 18 , 11 , 16
x لقيم هذه البيانات.  (a) أوجد المتوسط الحسابي 
. ( )n x xi i

2-  ، ( )n x xi i -  ،xi كوّن جدولاً يبين (b)
σ لهذه البيانات. (c) استنتج قيم التباين v والانحراف المعياري 

,x xσ σ- +6 (d) أوجد: @
,x x2 2σ σ- +6 @  
,x x3 3σ σ- +6 @  

5  التدريس

تعتبر القاعدة التجريبية واحدة من مقاييس التشتت 
المهمة حيث تساعد الإحصائي على التطبيق على إحدى 

x, أو  x2 2σ σ- +6 x, أو @ xσ σ- +6 الفترات @
x, وهذا يتدرج ضمن شروط محددة. ومن  x3 3σ σ- +6 @

الواضح أن هذه القاعدة تحتاج إلى قيمتين هما: المتوسط 
.σ x، والانحراف المعياري  الحسابي 
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6-5
 

Empirical Rule

   A 

    (1)

     (2)

      (3)

:    (4)

99.7%

13.5% 13.5%

68%

x 3- x 3+x - x +x  

    1 250          (5)
.(  )           225

.    (a)  

 2 000       (b)  

 .200 kg   1 400 kg           (6)
:              

.    (a)  

.1 000 kg           (b)  

.        

99.7%
95%
68%

34% 34%

13.5%13.5%
2.5%2.5%

x 3- x 3+x 2- x + x 2+x - x

     110    350        
.(  )     

.    a

.    690      b

:
a  x 350=  110=

:        
,x x- +6 @  :      68%   (1)  

, ,350 110 350 110 240 460= - + =6 6@ @

,x x2 2- +6 @  :      95%   (2)  
, ,350 220 350 220 130 570= - + =6 6@ @

,x x3 3- +6 @  :      99.7%   (3)  
, ,350 330 350 330 20 680= - + =6 6@ @

        99.7%   ,20 6806 @      690    b
.  690        

.  115    475        1

.    a  

.    750       b  
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في المثال (1)
يعالج هذا المثال أرباح شركة بتطبيق القاعدة التجريبية. 

ركّز على العلاقة بين كل نسبة مئوية والفترة المناظرة 
لها. أخبرهم أن حوالى %68 يجب أن تكون على الفترة 
x, وأن %95  يجب أن تكون على الفترة  xσ σ- +6 @

x, وأن %99.7 يجب أن تكون على  x2 2σ σ- +6 @

. ,x x3 3σ σ- +6 الفترة @

في المثال (2)
يبينّ هذا المثال كيفية تطبيق القاعدة التجريبية للتأكد من 
مواصفات منتج ضمن شروط تعلن عنها مراكز الإنتاج. 

ساعد الطلاب بأمثلة بديلة على فهم أهمية تطبيق القاعدة 
التجريبية وشروط استخدامها عندما يقترب المنحنى 

الممثل للبيانات من التوزيع الطبيعي. ركّز معهم على فكرة 
الرسم كشكل جرس، والتوزيعات بالنسب المئوية إلى 

يمين المتوسط الحسابي ويساره.

الربط  6

تحقق الأمثلة الموجودة في هذا الدرس 
الربط بمواقف حياتية.

أخطاء متوقعة ومعالجتها  7

قد يخطىء الطلاب في تحديد عدد القيم على الفترة 
المطلوبة.

x, كحالة  xσ σ- +6 @ ساعدهم بأمثلة على إيجاد الفترة 
خاصة أولاً، ثم كيفية تحديد القيم عليها.

التقييم  8

تابع مع الطلاب بالحوار والنقاش ما ينجزونه في فقرات 
«حاول أن تحل»، لتتأكد من حسن أدائهم وفهمهم لما ورد 

في هذا الدرس.
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.  10    60  (A)             

.             

.    a

.        50     (A)       b

.        40     (A)       c

:

34% 13.5%13.5%

40 50 60 70 80
2.5%2.5%

34%

 :        68%  (1) a

, , ,x x 60 10 60 10 50 70- + = - + =6 6 6@ @ @  

:        95%  (2)  

, , ,x x2 2 60 20 60 20 40 80- + = - + =6 6 6@ @ @  

    99.7%  (3)  

:     

, , ,x x3 3 60 30 60 30 30 90- + = - + =6 6 6@ @ @  

:                  b

34% + 34% + 13.5% + 2.5% = 84%

.         50       84%   

        40       2.5%       c

.

 100h   700h  (A)               2
.              

.    a  

500h     (A)        b  

400h     (A)        c  
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اختبار سريع
1 أرادت مؤسسة تجارية شراء كمية معلبة من منتج 

90، ولكن جاءت دراسة  g حيث وزن كل عبوة
المحتويات لعينة من 500 عبوة لتبين أن المتوسط 

x. والانحراف المعياري  g89 5= الحسابي للأوازن: 
. والمنحنى التكراري لتوزيع أوزان العبوات  g1 2σ=

هو على شكل جرس (توزيع طبيعي).

(a) طبقّ القاعدة التجريبية.

(b) هل تشتري هذه المؤسسة كمية من هذا المنتج 
تحت شرط ألا يصل الحد الأدنى للمتوسط الحسابي 

86.5؟ g إلى

(a)  (1) حوالى %68 من العبوات على الفترة: 
, أي 340 عبوة تقع  . , .x x 88 3 90 7σ σ- + =6 6@ @

أوزانها على [90.7 ,88.3]

(2) حوالى %95 من العبوات على الفترة:  
x, أي 457 عبوة تقع  x2 2σ σ- +6 @ . , .87 1 91 9= 6 @

. , .87 1 91 96 أوزانها على @

(3) حوالى %99 من العبوات على الفترة  
,x x3 3σ σ- +6 @ . , .85 9 93 1= 6 @

أي حوالى 495 عبوة تقع أوزانها على الفترة 
. , .85 9 93 16 @

، لذا  . , .85 9 93 16 x. تقع على الفترة @ 86 5= (b) بما أن 
يمكن للمؤسسة شراء كمية من العبوات.
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94

  B 

.     b       a   (1-5)  

a  b  .           (1)

a  b  .        (2)

a  b  .   95%   ,x x- +6 @     (3)

a  b  . ,x x3 3- +6 @      99.7%    (4)

a  b  .              (5)

.        (6-8)  

    .  5     50         (6)
:   50    

a  50% b  55% c  45% d  40%

:      (7)

dcba

:   ,x x2 2- +6 @  (8)

  99.7% b    68% a  

  95% d    90% c  

إجابات وحلول  9

«حاول أن تحل»

1 (a) تطبيق القاعدة التجريبية:

x, أي على  xσ σ- +6  حوالى %68 على الفترة @
,360 5906 الفترة @

x, أي 95%  x2 2σ σ- +6   حوالى %95 على الفترة @
,245 7056 على الفترة @

x, أي  x3 3σ σ- +6   حوالى %99.7 على الفترة: @
   ,130 8206 %99.7 على الفترة @

 ,130 8206 (b) نعم، لأن المبلغ 750 موجود على الفترة @
وبالتالي وصلت أرباح الشركة إلى 750 دينارًا.

(a) تطبيق القاعدة التجريبية:   2

 ,600 8006  حوالى %68 على الفترة @

,500 9006  حوالى %95 على الفترة @

,400 10006  حوالى %99.7 على الفترة @

(b) باستخدام المنحنى الممثل لتوزيع عمر المصابيح 
الكهربائية على افتراض أنه توزيع طبيعي نجد التالي:

34% 34%

13.5%13.5% 2.5%2.5%

400 500 600 700 800 900 1000

النسبة المئوية للمصابيح التي يزيد عمرها عن 500 ساعة: 
. % % % . % . % . %13 5 34 34 13 5 2 5 97 5+ + + + =

(c) لا يوجد.
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•  .   

:  
•   

Standardized Value  

 

Standardized Value
 6-6

  

               
    :  .          

       

.       

Standardized Value   
              
        .     
               
             
              .

:        

z x x
=
-  

  -  

 
 =  

       20  16       
 14       20  16   5   13

.4  

      16    

:

.z x x
5

16 13
0 6=

-
=

-
=1  :    16   

.z x x
4

16 14
0 5=

-
=

-
=2  :    16   

 . .0 5 0 6 a1

   16         16     
.

.    16       16  
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6-6: القيمة المعيارية

الأهداف  1

استخدام القيمة المعيارية.• 

المفردات والمفاهيم الجديدة  2

قيمة معيارية.

الأدوات والوسائل  3

.(Data show) آلة حاسبة - حاسوب - جهاز إسقاط

التمهيد  4

اطلب إلى الطلاب الإجابة عن الأسئلة التالية:
لنأخذ البيانات التالية:  7 ,8 ,6 ,5 ,4 ,3 ,2

x لقيم هذه البيانات. (a) أوجد المتوسط الحسابي 

.σ (b) أوجد التباين v والانحراف المعياري 

التدريس  5

تقارن القيمة المعيارية لقيمة محددة من البيانات بباقي هذه 
القيم، كما أنها تقارن بقيم أكثر في بيانات أخرى. فمثلاً، 

درجة معينة في مادة دراسية قد تكون قيمتها أفضل في مادة 
دراسية أخرى إذا ما قارنتها ببقية الدرجات في المادتين.

في المثال (1)
يبينّ كيف أن درجة 16 من 20 في مادتين مختلفتين هي 
أفضل في مادة من الأخرى، وهذا باستخدام قاعدة القيمة 
المعيارية، والتي تساعد على مقارنة هذه الدرجة مع بقية 

الدرجات.

في المثال (2)
يبينّ هذا المثال كيفية استخدام القيمة المعيارية لمقارنة 

درجتين مختلفتين في مادتين مختلفتين وذلك بدرجات كل 
مادة.

الربط  6

الأمثلة في هذا الدرس هي ربط مباشر بمواقف حياتية.

أخطاء متوقعة ومعالجتها  7

قد يخطىء الطلاب في استخدام قاعدة القيمة المعيارية، 
z. أعطهم أمثلة متعددة تبين لهم أن: x x

σ=
- فيكتبون: 

.z x x
σ=
-

التقييم  8

تابع الطلاب بدقة وهم يتعاملون مع فقرات «حاول أن 
 z

x x
σ=
- تحل»، لتتأكد من حسن استخدامهم القاعدة: 
σ , x من بيانات معطاة. وأنهم احتسبوا أولاً قيم 
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 15    3.8   14    15        1
7.8   13   

       15     

  69         64         
10   56        48   .8 

     

:

:              

.z x x
8

64 69
0 6251 =

-
=

-
= -  :     64   

.z x x
10

48 56
0 82 =

-
=

-
= -  :    48   

. .0 625 0 8 a2- -

.                

.               

 174cm         180cm     A     2
     172cm     B      .12cm   

15    165cm    
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اختبار سريع
يبينّ الجدول التالي الرواتب الشهرية بالدينار لبعض 

.A , B الموظفين في مؤسستين
مدير الموظف

إداري

مدير 

مبيعات

عامل محاسب
تقني

عامل 

تنظيفات
A 800700450300200المؤسسة
B 850700500275225المؤسسة

أوجد القيمة المعيارية للراتب المشترك 700 دينار كويتي 
مقارنة بالرواتب في كل مؤسسة.

x 490=  :A المتوسط الحسابي للرواتب في المؤسسة

y 510=  :B المتوسط الحسابي للرواتب في المؤسسة

2291σ =  :A الانحراف المعياري في المؤسسة

2402σ =  :B الانحراف المعياري في المؤسسة

 :A القيمة المعيارية للراتب 700 في المؤسسة

.z 229
700 490

0 9171 .=
-

:B القيمة المعيارية للراتب 700 في المؤسسة

 .z 240
700 510

0 792.=
-

2

. .0 792 0 9171 نلاحظ أن:   

أي أن الراتب 700 دينار في المؤسسة A أفضل منه في 
المؤسسة B مقارنة برواتب الموظفين في كل مؤسسة.
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إجابات وحلول  9

«حاول أن تحل»

1 نوجد القيمة المعيارية للدرجة 15 في مادة الفيزياء:

 . .z 3 8
15 14

0 2632.=
-

1

نوجد القيمة المعيارية للدرجة 15 في مادة الكيمياء: 

. .z 7 8
15 13

0 25642 .=
-

، فإن الدرجة 15 في مادة  . .0 2564 0 26321 بما أن 
الفيزياء هي أفضل من الدرجة 15 في مادة الكيمياء مقارنة 

بدرجات كل مادة.

:A 2 نوجد القيمة المعيارية لطول قامة خالد في المدينة

.z 12
180 174

0 5=
-

=1

:B نوجد القيمة المعيارية لطول قامة صالح في المدينة

.z 15
172 165

0 46.=
-

2

. ، وبالتالي طول قامة خالد في  .0 46 0 51 نلاحظ أن: 
المدينة A مقارنة بأطوال قامات رجال هذه المدينة أفضل 
من طول قامة صالح في المدينة B مقارنة بأطوال قامات 

رجال هذه المدينة.

96

 x 15=     x 12=       (4)
a  b  .7 5=  :     .z 0 4=  :  

.        (5-8)  

 6   12.5       14    (5)
:

a  .0 25-  b  0.25 c  2.5 d  .2 5-

   8   12   0.625       (6)
:  

a  7 b  7-  c  17 d  17-

      11   0.6    14    (7)
:  

a  0.2 b  .0 2-  c  5-  d  5

:     8   0.75    18    (8)

a  24 b  12 c  12-  d  24-

95

6-6  
Standarized Value

   A 

:    (1)

.                 

.         

 14    15     20       (2)
     15     .4  

.5 5 6 7 7 :   (3)

.      x    :  (a)  

.      (b)  

.5 kg   70 kg     75 kg    A   (4)

.8 kg   76 kg     80 kg    B   

.B   80 kg  z2    A   75 kg  z1    

.12 15 16 17 :20          (5)

.11 13 15 9 :20           

   15  z2       15  z1      (a)  
.

     15      (b)  

  B 

.     b       a   (1-4)  

a  b  x x-  =   (1)

a  b  .           (2)

4=    x 14=       (3)

a  b  .z 0 5=  :  x 16=      
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إجابات «مسألة إضافية»
.x 6 07=  :(a) مجموعة  1

.x 6 07=  :(b) مجموعة  

 
:(a) مجموعة  2

القيمة987653

التكرار232214

.2 221σ =

:(b) مجموعة

القيمة9876543

التكرار1135211

.1 492σ =

أستنتج أن تشتت القيم في البيانات (a) أكبر منه في
. .2 22 1 492 البيانات (b)، لأن الانحراف المعياري 

المرشد لحل المسائل

:(a)      3

 
1
  431.45  

:(b)      

2
  218.86  

          (b)       

1
  2

2
    .(a)  

 

.  10              

:     

(a) 8 3 7 3 5 7 9 6 8 3 3 8 6 9

(b) 6 7 3 5 6 6 8 4 7 9 6 7 5 6  

.      1

  
2
 (a)     

1
 :        2

.    .(b) 
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          .         
:  

(a)   600 700 1 200 1 750 2 250

13 4 1 1 1  

(b)   700 800 1 100 1 300 1 500

13 4 1 1 1  
          1

.     y  x    a  2

.  1          b  

           c  

  .      
1
 , 

2
    3

:

(a)       (b)     13 , 4       1
(b)       (a)     1 , 1 , 1     

.  (a)       (b)     

:(a)       a  2

x = 790 KD  

:(b)       

y = 810 KD  

     (b)             b  

.(a)   

.               c  

222



190

   
  1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 

46 13560 38973 76536 54464 57626 10247 67051 83850 93002 30930 83842 09990 39203 85693 

47 74560 04842 75720 98173 35124 18019 70681 73624 86300 76894 55504 20022 27144 03239 

48 27449 10887 55047 76702 62587 20131 63452 96127 15802 65271 74663 37237 95812 19427 

49 44413 47571 63342 67062 19900 42511 71024 44364 02775 41081 33177 09580 71047 33820 

50 64512 50481 41107 21553 86471 16380 45959 16065 75195 31120 33822 43200 82566 43078 

51 00095 29635 33618 55201 12075 97285 80296 92250 92579 69296 68423 91353 35553 77036 

52 09638 68500 84152 55279 29481 48723 87785 06304 53198 79425 41344 87395 54720 72911 

53 08589 28972 20500 26761 61852 87387 17967 50345 20479 37841 16337 88163 38585 02798 

54 54883 36854 75468 31821 08464 13393 24322 56872 39507 16845 92039 13209 47035 57686 

55 15444 18858 69256 81949 85766 20284 15914 76382 25665 84484 36409 87271 14949 12069 

56 71565 25235 48604 04697 60513 89675 34337 06619 67509 03365 67431 43725 60359 33823 

57 92871 06972 97272 98081 58945 98039 47815 55173 93203 03385 58309 47970 27985 73782 

58 68849 33525 22034 44200 90628 39212 75363 00247 96303 51838 99956 34321 85809 87275 

59 98827 81751 86350 27162 56861 00566 32360 52560 05152 97370 29229 98503 44100 59854 

60 66803 20412 23097 36884 14158 51578 82839 04323 01877 91180 22403 31175 67942 14508 

61 41516 62122 37492 78385 08100 01107 49028 80607 92813 75169 25796 12643 75026 04170 

62 12162 72695 70213 28844 94220 04677 63128 96254 60006 42148 63974 24739 46064 93416 

63 13274 51517 40925 25926 47062 06867 80018 43394 68316 19197 74832 95805 26126 29623 

64 52918 26336 17452 70092 22425 68294 14624 12683 60030 18091 76824 45533 29768 59678 

65 30361 58894 77995 22650 20266 21791 25773 37748 38058 73835 57440 33610 24749 56691 

66 46377 07121 20251 41301 07635 66029 80470 25523 16429 40640 40041 79302 98712 95368 

67 27423 28968 39623 90457 26780 14540 15082 90327 56459 77107 60727 26328 59556 93557 

68 73886 44934 65197 86001 51613 92940 24998 35378 35732 05469 05791 07309 23107 37543 

69 70336 30279 09961 58625 11044 73699 32481 85490 58333 12277 98355 86413 87883 23945 

70 97903 34498 31282 11249 13179 41489 87962 89071 61922 02704 83626 67269 26568 09110 

71 86205 97851 61543 40666 78098 05621 86072 21202 84985 65253 09306 56791 86227 73343 

72 70718 31353 96295 21718 03495 83149 48733 21496 68430 91459 18409 86552 53261 30280 

73 79073 05288 57087 27201 29661 08888 42984 96272 93656 50805 32057 36231 03532 64408 

74 37479 85240 68508 36333 90080 46063 78129 96854 65844 71369 15432 66145 29223 87139 

75 56009 81470 06181 98341 92406 61704 57770 28984 92858 88178 80042 83674 23736 64497 

76 97012 75201 16764 31720 59414 81005 63959 15445 12347 71939 23651 29846 20962 77463 

77 89839 94534 78223 94989 54376 61163 21914 19430 86856 38116 83201 10117 77879 04504 

78 81048 37891 24924 18757 54550 54788 72430 24611 18643 55647 11806 78567 76679 58222 

79 96743 96838 50696 57648 15325 72557 77193 50894 33206 44420 37986 84257 02031 65384 

80 87649 00751 47483 48564 13103 20941 49793 68972 27994 75845 84616 37040 97110 95953 

81 18173 87553 45854 18750 16506 57202 60428 61710 35887 19879 49893 04512 62556 63742 

82 27613 72032 94334 38239 00395 05486 96365 01758 99314 41866 25760 74573 72169 25744 

83 67517 04195 89100 21434 52923 90818 09206 19493 00233 62413 39127 76457 39419 35023 

84 23574 88907 08133 85126 84643 94128 89259 18791 71035 84179 82500 92193 31383 34150 

85 98721 90145 05695 14882 11827 56881 14143 68069 88481 08328 58607 81737 11660 96892 

86 85556 83652 92934 55451 94792 45056 50732 83305 46303 37510 15539 52534 47250 75231 

87 63282 48334 46961 05993 16605 63422 23375 44298 16226 10617 96722 42776 53376 94366 

88 34033 36344 41107 77495 73985 79352 14844 44334 30781 16339 38031 28104 60054 05725 

89 75567 31423 72507 48162 30150 44912 76250 12017 12136 47687 90279 67127 83889 87957 

90 45101 69475 96924 76548 57756 14741 26052 42807 52824 61981 87866 35512 23771 43130 
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  1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 

1 28138 28596 04819 50138 12598 96878 55684 01488 58963 25896 36987 47856 20150 18965 

2 01055 53625 47739 51063 08445 33254 22542 50954 73949 11945 29947 86107 35420 77076 

3 79603 31075 71532 38497 08236 78411 18237 48743 81472 31761 49582 70411 64708 59416 

4 79261 96010 82558 15977 15827 55768 29668 73188 65198 24483 16219 63827 05092 47495 

5 00005 37153 07206 78041 09457 97003 49739 75180 74018 90951 96161 31749 23314 55471 

6 59282 86004 13259 59537 75702 66287 77941 27095 46176 67215 93007 84125 89302 92843 

7 20119 41234 01600 61772 57765 43965 60952 86606 47653 71502 85121 56804 03494 98302 

8 67205 41113 34514 03273 95516 68365 79855 50202 66262 31348 37260 56557 15116 38645 

9 06244 02595 08941 24615 92256 43007 05022 48195 91554 42525 30499 92203 70717 92685 

10 46210 35683 67486 77091 58196 08010 54826 97006 76740 76343 93982 66126 91164 53560 

11 80851 80252 02993 92649 12421 00480 53258 45140 57226 10428 36478 24600 01401 29179 

12 74684 98726 87312 70956 49731 45504 70689 57849 77383 53581 05100 07629 04450 54826 

13 82136 32120 31733 10371 01132 25110 67123 59517 89996 58905 75260 21509 87839 68376 

14 73419 88893 89748 44745 46390 54781 31307 62656 69777 24494 91659 29133 46122 75769 

15 66082 76594 77480 38397 64521 18712 50625 39027 39168 07835 13446 17758 19166 86050 

16 72300 93912 87548 69024 17509 52647 64335 84663 79524 34618 72718 51651 10486 81509 

17 46805 82648 27550 65291 27181 92637 13539 87601 15442 70131 62278 99491 41647 11029 

18 59068 93270 15829 34926 46252 90487 92734 04850 90175 84906 46435 91518 86972 25705 

19 63089 93954 30250 80347 81506 53768 75611 62054 89867 16083 45585 39555 96236 37875 

20 54384 64888 28929 46575 08301 86288 52656 19225 65019 74795 25915 71637 49063 17695 

21 41219 63211 39429 15290 78067 66741 08485 64653 87698 04983 47255 72768 90770 82930 

22 20939 02271 71831 53134 73002 86087 98213 24484 08574 34915 03881 26259 83583 55337 

23 66587 02998 73357 00128 97188 71660 47602 52022 28157 21602 30212 53762 94149 66526 

24 71255 04641 38419 79552 62599 76281 10226 60287 16627 85028 41218 20667 63917 49254 

25 08584 91510 57892 75011 49221 69960 90413 62400 23239 76854 66983 15964 70808 41341 

26 31552 70340 48274 81006 74831 19177 49160 50762 89666 93535 12381 29770 33895 90381 

27 02779 92197 83606 60964 65448 64964 19444 31357 16774 68021 46076 43831 09372 71527 

28 22739 38348 29275 50087 91312 68984 37018 03447 05352 00798 61243 86397 98949 07622 

29 21255 64526 97920 04791 77315 49905 74232 67222 89562 14683 81533 60057 31164 21824 

30 95796 88317 77167 07879 03499 00804 27377 18693 75652 32509 38279 28588 16753 86119 

31 75902 33821 35579 75020 78575 43912 99570 79216 04682 53316 95976 11938 56490 43868 

32 36028 73731 05339 82203 22856 72459 00237 17627 50326 98629 71967 48402 61549 83717 

33 06836 03795 80497 34107 29215 17117 69538 63274 96690 78884 38149 84592 67096 84551 

34 35984 71052 01657 19690 99783 13513 37517 96508 49098 86592 10874 18125 00876 14549 

35 87635 49443 55077 18157 20552 27316 12591 68157 34316 20447 53989 40096 69123 74210 

36 41484 58832 43633 92072 54522 60783 05639 78371 20340 90174 90549 60250 80858 97632 

37 65736 34031 37846 47294 50168 96397 50329 17390 04554 96190 02594 44229 24198 03064 

38 16118 88260 28975 20036 77353 96179 08143 29222 57871 01292 52420 07130 11896 94088 

39 62064 36947 31193 72328 10262 75428 50450 31620 17855 27018 75910 60965 39988 73389 

40 23472 61332 48829 99113 90538 74066 38628 09270 72856 71411 78860 50745 42966 27424 

41 05654 41781 99888 60787 56313 83221 82631 91989 32577 68175 24897 23456 16419 41727 

42 83428 17512 78322 01942 42061 60659 32746 95367 20551 99885 79334 03732 97058 80356 

43 65126 87369 56266 48697 33094 07522 92724 05676 91022 64262 24239 60242 01049 42945 

44 28042 84729 34846 05880 34188 27048 30623 23204 05034 93136 19192 91674 47022 48523 

45 53148 70847 48117 16103 83773 13224 76143 39148 06742 08298 52014 61711 79466 78334 
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191

98

  13         20  15    (7)
 11.5         20  13    2.5 

2.4  

.              

.(kg)            (8)

64- 68- 72- 76- 80-
4 5 7 6 3 25

.      (a)  

.        (b)  

97

  

.               (1)

.          (a)  

.       (b)  

0.08      70           (2)

.(  )        (a)  

   B   30     A  :        (b)  
.       10     C  30  

50      25           (3)

.(     )     

                 (4)
:   

 

2 3 6 7 5 2 25

.         (a)  

.      (b)  

σ   v  x     .7 8 6 5 4 9 3 :    (5)

    850           (6)
.(  )           175

.          (a)  

 .    300       (b)  

 .    1400       (c)  

99

 

.                (1)

.       (a)  

.               (b)  

:      :    (2)

.    -   -    (a)  

.    -   -     (b)  

     .600  1    600        (3)
  15        .       

.    

 80                  (4)
  420  301      120 280  201    
  21        .720  501     220

.             

                (5)
  16        .144  1    144 

.          

          360        (6)
:           

 /180  1   180

 /217  181   36

 /236  218   18

 /363  237   126

.        40      
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